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Dvojny integral na intervale

N4jdite dvojné integraly funkcie f(x,y) na intervale I = (a,b) x (c,d), t
vypocitajte [[, f(z,y)dzdy. !

L f(z,y) =2y +Tz+y, I1=1(0,3)x(0,3)
2. f(z,y) =2’y —ay®, T=(1,3)x(=3,-1)
3. f(z,y) =sinzcosy, I:<O,g>x<0,g>

4. f(x,y)=ze¥, I=1{0,1)x{0,1)

. I={1,¢) x <og>

Dvojny integral na oblasti

siny

5 f(x,y) =

Néjdite dvojné integrély funkcie f(z,y) na oblasti Q C R2, t.j. vypocitajte
fo x,y)dxdy.?

6. f(z,y) =xy, Q={(r,9);0<x<1,0<y <z}
T f@y) =er, Q={(z,9)0<x<1,0<y <’}
8 flzyy)=vy, Q@={(z,9);0<2z<70<y<sinz}
9. f(x,y) = z2y, Q:{(x,y),—2§x§2,x2§y§4

10. fa,y) = Bo+2y), Q={(e.y)—v2 <2< V2,0<y <2}

1. fla,y) =e, Q={(z,y)y<e<1,0<y<1}3

12. f(z,y) =sinz®, Q= {(z,y)y <z <Vm0<y</r}

IPri vypoéte dvojného integralu na intervale nezilezi na poradi integracie a plati

d (b b(rd
0y £, y)dedy = [ (f2 £, y)dz) dy = [2 (J2 f(z,9)dy) da.
2Pri vypoéte dvojného integralu na oblasti zalezi na poradi integracie. Najprv integrujeme

cez premennt, v ktorej st variabilné hranice a vypocet dokon¢ime integraciou cez premennt
s fixnymi hranicami. TakZe ak napriklad Q@ = {(z,y);a <z < b,p(z) <y < Y(x)}, potom

Ml S (@ y)dady = [2 (J25) 1@, y)dy) da.
3V tomto aj nasledujucom priklade si musite predefinovat oblast 2 tak, aby fixné hranice
neboli v premennej y, ale v premennej x.



